Gréfica de una funcién sujeta a ciertas condiciones

1. Bosquejar la grafica de una funcion continua f* que satisfaga todas las condiciones siguientes:

a. f(—4)=0; h. f'(0) no existe;

b. f'(=4) =-1L i. im f'(x) = +o0;

o f(=)==-3 o ,

d fI(=1) =0; jo f'(x) <0six € (—o0,—1);

e. f2)=5; k. f/(x) > 0six € [—1,4+00) — {0};
f. f'(2)=1; L f”(x) > 0six € (—00,0);

g. f(0)=0; m. f”(x) <0six € (0, +00).

o

2. Dar un bosquejo de la grafica de una funcién f que cumple los requisitos siguientes:

a. EIEI f(x)=-3; jo f"(x) <O0para—-2<x <1,
b lim f(x)=0; k. lim f(x) =2
c. lim_ f(x)=+oo; L fG=-L
o m. f'(3) = 0;
d. f'(x) > 0parax < —2;
n. f'(x) <Oparal <x <3;
e. f”(x)>0parax < —2;
o. f'(x) > Oparax > 3;
f. lim f(x)=0; Y
x—>—2F p. f'(x)>0paral <x <5;
g f(0)=-3; q- f&=0;
h. xl_iHl_ f(x) = —o0; r. f”(x) <Oparax >5;
i fl(x)<Opara—2<x<1; s. lim f(x)=2.
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3. Dibuje una grafica de una funcién f que satisfaga las condiciones siguientes:

a. lim+ fx)=-2; e. lim+ f(x) = —o0; i. f’(-=1) no existe;
x—0 x—>2
b. lim f(x)=1; . lim f(x) =3 o =0
x—07 xtoo k. f"(x) <Opara0<x < 1;
c fO)=-1 g Mm f(x) =4 !
d lim f(x) = +og; h f(=1) = -2 L (E) >0

B <0

4. Trace una posible gréfica para una funcién f continua en su dominio: (—oo, 5] — {-2, 3}

y que satisfaga:
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e fO =3 o limf(0)=4

1
® f(l)zi;
o lim f(x) = +o0; o lim f(x)=2
e f/(1)=0; o f/(x)>0sixe(1,4)—{3};
: ?:g;zg: o f/(x)<0six e (-2,1);
o f/(x)>0six e (—o0, -2); e f(x) <0six € (4,5).

Especifique los intervalos de concavidad de su grafica, los madximos y minimos locales, y absolutos.

] -

5. Trace una posible gréfica para una funcién f continua en su dominio: [—4, +00) — {—3,2}
y que satisfaga:

o f(—4) =2 o )161_% f(x) = +oo;

o f()=-1;

o lim f(r) =3 o lim £ =1;

o f1(=2)=0; o fl(x) <0six e (=2,1)—{-1};
AR . Fi0 > 0sire 0.2y

o f'(x)>0six € (—4,-2)—{-3}; o f/(x) <0six e (2,00).

Especifique los intervalos de concavidad de su grafica, los médximos y minimos locales, y absolutos.
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6. Dar un bosquejo de la grafica de una funcién f que cumpla las siguientes condiciones:
o f/(x)>0parax € (—oo0,—2) U (=2,4);
o f/(x) <Oparax € (4, +00);
e tiene asintota vertical en x = —2;
e y = 1 es asintota horizontal de f.

I ] >
Interpretar la grafica de una funcién

1. Considere la siguiente grafica de la funcién f

y
3
9___
8 |
I
I
- : y=s(
\ |
| 2 '
| |
L 5 =2 | X
=6 73\/23 6\
I
I
' 4
I
I


http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FRGraf53.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FDGraf53.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FRGraf55.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FDGraf55.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FRGraf59.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S5x/FDGraf59.pdf

y determine:

Los puntos donde la derivada no existe.
Los puntos donde f'(x) = 0.

Los intervalos donde f’/(x) > 0.

ISR

/o

Los intervalos donde f'(x) < 0.

o

Los intervalos donde f”(x) > 0.

f. Los intervalos donde f"(x) < 0.
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2. Sila grafica de f es

y=fx)

N
—— —— — —
w

halle:

. Dominio, raices, paridad y rango.

a
b. Monotonia, méximos y minimos locales y absolutos.

0

Concavidad y puntos de inflexién.
d. Intervalos donde f’/(x) > 0, donde f'(x) < 0,donde f"(x) > 0y donde f"(x) < 0.
e. Puntos donde f’(x) = 0 e intervalos donde f(x) > 0y donde f(x) < 0.
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3. A partir de la gréfica dada de f, cuyo dominio es [-0.5, 0o)

determine:
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a. Los intervalos de crecimiento y los de decrecimiento.
b. Los intervalos de concavidad hacia arriba y los de concavidad hacia abajo.

c. Los maximos y minimos relativos, los méximos y minimos absolutos, y los puntos de inflexién.
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4. A partir de la grafica de f

y=fx)

determine el conjunto de puntos del dominio de f que satisfacen:

a. f'(x)>0, f'(x)<0, f(x)=0.
b. f”>0,f"(x) <0, f"(x) =0.
c. f’(x) no existe.
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5. La figura siguiente muestra la grafica de la derivada de una funcién f la cual es continua en todos los
reales.

y=f'x)

FH—— 2 (3,5)
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A partir de ella, determine:


http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S2x/FRGraf24.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S2x/FDGraf24.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S2x/FRGraf25.pdf
http://canek.azc.uam.mx/Calculo1/Graficas/S2x/FDGraf25.pdf

a. Intervalos donde f es creciente o decreciente.
b. Puntos criticos de f.

c. Extremos relativos de f.

d. Concavidad de f.

e. Abscisas de los puntos de inflexién de f.
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6. Sea f la funcién que tiene la siguiente gréfica

determine:

a. Los intervalos de continuidad y los siguientes valores 1_i>m_ f(x), lim+ f(x), li_r>n f(x) & f(a),

paraa = —2,a =2,a = 5.

b. La clasificaciéon de discontinuidades. ;En cuéles puntos y con qué valores se puede redefinir f
para convertirla en una funcién continua en esos puntos?

c. Los intervalos donde f/(x) > 0, f'(x) < 0y los puntos donde f'(x) = 0, o donde no existe la
derivada.
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7. Sea f: R — R una funcién continua en R cuya primera derivada f’ tiene la siguiente gréfica:
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y=f'(x)

-2 —1\_/2' 3

Determinar dénde la funcién f es creciente y dénde es decreciente. Explicar ademads, como es la
tangente a la graficade fenx = -2, x=—-1,x =2 & x =3.
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